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Sitzungen der mathematisch - naturwissenschaftlich-
arztlichen Sektion.

CLXX. Sitzung am 12. Februar 1931.
Vorsitzender: Hr. M. Muzyka.

1. Der Vorsitzende widmet einen Nachruf dem Andenken des
plotzlich verstorbenen Frls. Dr. Irene Parankevyc aus Stanislau.
o) Par ankevyc¢ hat als Schiilerin des Prof. Khrenhaft

an der Universitit Wien in der Bestimmung der Elementarladung, sowie
auch in der Photophorese Hervorra.gendes oeleistet (vgl. R. Cehelskyj-
Sammelschrift der Sektion Bd. XXI. 1922). Spiter war dieselbe als
Gymnasialehrerin in Polen — zuletzt in Posen—titie, aber schwierige Um-

stinde ihres Lebens, sowie auch unverdiente CI nlxanen haben 1111 ern vor-
zeltigen Tod Verschuldet

2. Das Erscheinen der Sitzungsberichte Heft \IV wurde zur
Kenntnis genommen.

3. Als Termin fiir den III. KongreB8 der ukrainischen Arzte,

Naturhistoriker und Techniker wurde der 24. und 25. Mai endgiiltig
festgesetzt. -

CLXXI. Sitzung am 31. Miarz 1931
Vorsitzender: Hr. Levy¢kyj.

1. Zu wirklichen Mitgliedern der Sektion wurden folgende
Herren gewihlt: med. Dr. T. Buraé¢ynskyj in Lemberg, med.
Dr. B. Matiusenko in Prag, phil. Dr. M. Dolnyékyj in Prag
und phil. Dr. Kubijovyé in Krakau.

2. Hr. E. Zarsky]j liest seine Arbeit iiber den Porus aboralis
bei Chlorohydra viridissima Schull.

B G H L,

Jber den Porus aboralis bei Chlorohydra viridissima Schull.
(von E. Zarskyj).

Das Vorbandensein eines Aboralporus bei Chlorohydra viri-
dissima Schull. wird als ganz. sicher nachgewiesen: bel anderen
Hydriden beschrieb schon Kanajew einen solchen Aboralporus bei
Pelmatohydra oligactis Pall.



Die Ektodermzellen der Fufischeibe der Chlorohydra bestehen
aus einer dichten Schicht groBer zylindrischer Zellen; nach der Offnung
des Porus verkleinern sie sich aber einigermafien. Nach kurzer Zeit
erlangen die Zellen 1hre Griofle wieder zuriick. Der Porus offnet sich
vorwiegend nur wihrend der Ablosung der Hydra von der Unterlage,
sonst 1st er geschlossen. Bei dem Offnen kann sogar Kntoderm fiir eine
kurze Zeit prolabieren.

CLXXIL. Sitzung am 24. April 1931
Vorsitzender Hr. Levy¢kyj.

Der Vorsitzende widmet einen Nachruf dem verstorbenen
Direktor des Dzieduszycki-Museums Prof. J. hbomnicki in Lemberg.

Eine Ubersicht der Titigkeit des Verstorbenen gibt Hr. G. Po-
lansky].

2. Hr. M. Zaryékyj liest seine Note u. T. ,Eine Bemerkung
uber den Rand der Menge® (sieh unten).

3) Der Vorsitzende legt die Arbeit des Prof. M. Kr awtchou k
(Kyjiw) u. T. ,Note sur les déterminants“ vor (sieh unten).

4) Hr. G. Polanskyj berichtet iiber den jetztigen Stand des
naturwissenschattlichen Museums der Gesellschatt.

_ BERICHT k.
Hine Bemerkung iiber den Rand der Menge

von Miron Zaryc¢ékyj (Lemberg).

1. Ich bezeichne mit Af die Begrenzung einer Menge A, d. h. die
Menge der Punkte der Raumes (), welche keine imneren Punkte von
A und keine inneren Punkte von A°¢ (A°= Komplementirmenge von
Ain O, A° = ('—A) sind. Mit A" bezeichne ich den Rand von A, d. h.
die Menge der Punkte von A, welche auch Punkte der Begrenzung von
A Bing; " A® = &AL

2. H. Hausdorft ') beweist die Formel

(A + B)' << At 4 Bt fiir offene Mengen 4 und B.

Janiszewski?) hat bewiesen, dafl diese F'ormel fiir beliebige Mengen gilt.

Ich habe %) eine allgemeinere Formel aufgestellt, in welcher anstatt
der Relation der Inklusion das Gleichheitszeichen auftritt:

(A + B+ (A + B) (At + BY) = At + B

Was den Rand anbetrifft, so gilt auch hier die spezielle, sowie die

allgemeinere Formel:

(A + B+ (A + B) (A" + B®) = A®> 4 B".
Beide allgemeinere Formeln lassen sich aber durch noch schirfere
Formeln vertreten, dic nur von den speziellen Formeln und von den
allgemeinen Formeln des Logikkalkiils abhingen.

1TG1*11ndéﬁge der Mengenlehre, 1914, 5. 219. .
) Sur les coupures du plan, Prace mat.-tiz. XXVI. 1915, s. 20
) Fund, Math, IX. p. 6. |




Es gelten ndmlich die Gleichheiten:
(A+ B+ (A + B (A'+ BY) = A' + Bf,
(A+ B® + (A + B)* (4A° + B*) = A® 4 B,
Die linken Summanden dieser Formeln bilden offensichtlich fremde

Mengen.

Note sur les déterminants
(par M. Krawtchouk).

8 1.
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. une forme hermitienne positive. Alors le déterminant de la matrice

G G g 40Nk Tignes

a21 a22 2 3 B a2n

R ————
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t : L J L] L ] L L ] * -
: (1) 4 2 A; A, } n—£k liynes
g: anl an2 ¥ S T ann —f—/
k colonnes

~ est positif, ains1 que tous ses mineurs appartenant a la diagonale prin-
cipale.

Il est connu qu’'on peut présenter A sous la forme:

(2) A= YY*,

- ou | JiLdye. & - Yip Qll -3-/_:21 '_5_“1
e /a1 Jag o - Yso i g J19- Yo - v ¢ Yog
goy - Hog s x a Hin | §1n —?;211 gl ?ﬂn
En introduisant la notation
VL Y, } k lLignes

Y, } n — k lignes
on obtient de l'égalité (2):
P E3R P il S

(3) A e 1 1 .? 1 2
Yo &5y Yo X"

D’autre part le théoreme de Laplace donne:

B S Y Gih i) G, )

Ol I| y1i1 y1i2 S ylik

Y(il’ i2). . -_,i];)"—__:r. . . ’ &
| Yu1, Yki, o - - Yy
A l'aide de l'inégalité de Cauchy on en tire:




(5) Y Y% £ Y G vt X () e SR
N A . : 3 ’ . I .

(5y) YY*| < | 1LY, | - f Ya X

se qui donne le résultat suivant:

© Rizariy v

Il s’en suit la formule définitive:

all 012 * » alln

| Gy oo o Ohn

| £
I (ny Ay -+« Onn
., Ai1y -+ -y Ugk : Ak 41, k415 « » -y Bk41,1 | Ap41,p+1y +++y Ap+1,n
1% )
 PRREESUPRR T LoD DEERIA A 1T o | @ pi g i

se réduisant dans les deux cas particuliers:
Dk=0(—Fk=...=n—p =1
2 ) 7 e e e g

aux Inégalités classiques de J. Hadamard:

(7) A ey gt s RN
(71) Ad|<a o1l
1 | $a ==l 4T

S1 'on pose 4= YU

ol
By B 5 5 O

3 g o nh e e
s O MER T, £ é[r

est une matrice complexe quelconque, alors on obtient de (6):
(9) Oé 2[S‘)’['*l4_I9’[12')Il$‘“' S‘)I?S‘)I?* '--IgIrg[r*

Iin particulier

n
! n (3‘-’i1 Xiy Y Zig Zjg S "l" zim'ﬁﬂim) ;

1—n

QL9

*) Cf. les notes de R. Frisch et de J. Hadamard (Comptes rendus
de I"Académie de Sciences de Paris, 1927, pp. 1244 —1240) et 'article
de I'auteur de cette note (Memoires der Veterinir-Zootechn. Instituts m =

Kiew, Bd 1V, 1926, p. b7).




oy § 9
Démontrons l'inégalité (6) d'une autre maniére.
Pour se but rappellons qu’il existe une matrice carrée [ satis-
faisant aux égalités:

|70 ...0 Eo) 0 )
PA}_P*:::‘O /..2:..0 l, PRl ¥ 01..‘.0 ,
' 1 R 0 R
Oh " }\.1, 7~.2, R A 7\]{ > O
sont les racines de l'équation caractéristique :
I Al r F }\. I‘ —
Alors la matrice
Ky 0 )
| 1 .R O - | P:.k, O | O I 5 O | B3
| ’ | ’ 9_ O ke }\kl
R
appartient aussi a une forme hermitienne positive et satisfait aux con-
- ditions:
R l i 2oX S S Sl
) By, ...
(10) | Bl=|4], : _2_ o it e AL VL A D e 4, | -
1 fen ] SRR
En appliquant aux déterminants
0| B | as | b g< B
lBl; Ry, o g . =T LEZ AN TN - e
afxl aful 61\2 0)\1 a /\2 o, in -6/\]{
la formule (7,) de J. Hadamard on obtient:
' B
B | £ o4 - |
0 Iy
2
AET e Y
P o 0 Ay Ohg
gk-1 B k
AN \ I 2 _é._ g “a s ' )
a 51 . 6 Nk—A 3 /"‘1 6/\]{ 1 a /\I{
ce qui donne:
s g
(11 B|lZ)Wnr .. oy —r—-----"-—o
(L) l .l_‘,ll2 /kallalg...@)\k
[inégalité (11), a I'aide des formules (10), prend la forme (6):
o = B Sl R . Pes Crgdiohd.

Geschlossen am 30. April 1931.
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